Differentiaaliyhtalot 1
Harjoitus 5, syksy 2012

1. Tutki Wronskin determinantin avulla mitka funktioparit y; ja ys voivat peri-
aatteessa muodostaa 2.kl. homogeeniyhtalon perusjarjestelmén koko R:ssé, kun

(a) 11(2) = 2 Ja ya(2) = 7, (b) y1(x) = sin 2z Ja y(z) = cos 2z,
(¢) y1(x) =sin2zx ja ya(x) = cosx.

2. Ratkaise yhtalot
(@) 3y"+2y +y=0, (b) &—4c+4z=0.
3. Ratkaise yhtalo

P49z =4t — 2+ e 3

kiyttiden sopivaa suoraa yritettd (médradméattomien kertoimien menetelma).

4. Ratkaise yhtalo

i — 9z =e 3

variointikeinolla. Néin jélkikateen, miké olisi sopiva suoran yritteen muoto?
5. Tutkitaan valill& |0, oo[ homogeeniyhtaloa

4a2y" + 4y’ —y = 0.

(a) Etsi sopivalla yritteelld siind perusjirjestelma.

(b) Ratkaise yht&lo siiné sopivalla vapaan muuttujan z sijoituksella.
6. Homogeeniyhtalolla

(x —2)y" — (e —T)y' + (4 —6)y =0

on R:ssi ratkaisu e?*. Etsi kertaluvun pudotuksella (variointikeinolla) toinen

riippumaton ratkaisu ja anna yhtalon yleinen ratkaisu R:ssd. Antaako tama kir-
jaimellisesti kaikki ratkaisut?



