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1. Pitavitko seuraavat vaitteet paikkansa? (Perustelut!)

(a) Jos m*(A) > 0, niin A siséltdé epatyhjén avoimen joukon.
(b) Jos m*(A) < oo, niin A on rajoitettu.

2. Olkoon f: R? — R? f(x1,22) = (t121, towy), missi t1,ty € R. Osoi-

ta, etta
my(fA) = [tita|my(A)
kaikilla A C R2.

3. Sanomme, ettd funktio f: R — R on Lipschitz, jos on olemassa
vakio L > 0 siten, ettd |f(z) — f(y)| < L|z — y| kaikilla z,y € R.
Osoita: Jos A C R on O-mittainen ja f: R — R on Lipschitz, niin
myos kuvajoukko fA on mitallinen ja m(fA) = 0.

4. Osoita, ettd joukko E C R™ on mitallinen, jos ja vain jos

m*(SUU) =m*(S)+m*(U)
kaikilla S C EjaU C R"\ E.

5. Osoita, ettd joukko F C R™ on mitallinen, jos ja vain jos
m*(I[)=m*"(INE)+m"(I\E)
jokaisella avoimella n-valilla I. [Voit pitdd tunnettuna, ettd m*(1) =
¢(I), kun I on n-vili.|

6. Olkoon A C R™ mikéa tahansa joukko. (a) Osoita, etté jokaista e > 0
kohti on olemassa avoin joukko B C R", jolle A C B ja

my(B) <m)(A)+e.

n

(b) Osoita, ettd on olemassa avoimet joukot By C R™ s.e.

AC(\Be ja my(M,Be) = m(A).
k=1



