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. Olkoon f(z) = (m — |z|)?, |z| < 7.. M&&rdd f: n Fourier-sarja.
. Edellista tehtavia kayttaen laske sarjan

-1

=

sumima.

. Olkoon Dy luennoilla médritelty Dirichlet’n ydin. Olkoon edelleen

L
Kn(x) = il 2 D, (z).

Osoita, etta
Kx(z) = 1 —cos((N + 1)z)

(N +1)(1—cosx)

. Okooon Ky kuten ylld. Osoita, ettd Ky (x) > 0 kaikilla x € [—m, 7], ja
etta

/ Kn(x)dx = 2.

Edelleen, osoita, etté
2

Kn(z) < (N 4+ 1)(1 —cosd)

, jos0 <o <|z| <.

. Olkoon f: [—m,m] — R jatkuva, 2r—periodinen funktio. Olkoon kuten
luennoilla

sn(z) =Y fln)e™,

ja maaritellddn aritmeettinen keskiarvo

() = so(x) + s1(x) +--- + SN(ZE).
N+1

Osoita, etta

on(z) = %/_ﬁ Fla — Kt dt.

. Edellista tehtdavaa kayttden osoita ns Fejérin lause: Kun N — oo, niin
on(z) — f(x) tasaisesti valilla [—m, 7].



