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1. Suppeneeko operaattorijono (7},)52 ;, missd T), : L'(—2,2) — L'(—2,2), pisteittiin tai

normin mielessa, kun n — oo ja "

(T f)(z) == xn(z) f(x) melkein kaikilla x € [-2,2]
ja xn on vélin [—1 — 1/n, 1 + 1/n] karakteristinen funktio.
2. Samoin, kun

(Tnf)(z) == e_$2/”f(x) melkein kaikilla x € [—2, 2].

3. Olkoot E ja F' Banach—avaruuksia ja T': E — F rajoitettu lineaarikuvaus, seka C' > 0.
Oletetaan, etta
[ Tz]| = Cll]]

kaikilla x € E. Nayté, ettd kuva—avaruus Im(7T) := {Tz | * € E} on F:n suljettu
vektorialiavaruus.

4. Osoita, ettd Banach-avaruus C1(—5,5), joka koostuu vilin [—5,5] kerran jatkuvasti
derivoituvista funktioista, on Banach-algebra, kun se varustetaan normilla

IfIl:=sup }{If(w)l}Jr sup }{If’(w)|}-

z€[—5,5 z€[—5,5

5. FEtsi sellainen jatkuva injektio S : P — (P, ettd kuva—avaruus Im(S) ei ole suljettu
avaruudessa ¢P. Vihje. Diagonaalioperaattori (x)72, — (arzi)5, missé (ay) on sopiva
kiintea rajoitettu skalaarijono.



