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1.1. Tehtävä. (1) Etsi seuraavat argumentit valillä (0, 2π]

(a) Arg(0,2π](z − z) (b) Arg(0,2π](z + z) (c) Arg(0,2π](zz) ,

missä z ∈ C\{0} siten, että z 6= z ja z 6= −z .
(2) Määrä reaaliluvut x ja y siten, että
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= x+ iy .

1.2. Tehtävä. (1) Olkoon f : C→ C analyyttinen. Osoita, että funk-
tio g(z) = zf(z) on kompleksisesti derivoituva pisteessä z, jos ja vain
jos f(z) = 0 .
(2) Määrää ne pisteet, joissa h(z) = z cos(iz) on kompleksisesti deri-
voituva.

1.3. Tehtävä. (1) Osoita, että jos sarja
∑∞

n=0 anz
n suppenee pisteessä

z1 6= 0 , niin sarja
∑∞

n=0 anz
n suppenee itseisesti kiekossa D(0, |z1|) .

(2) Määrää seuraavien potenssisarjojen suppenemissäteet ja summat

(a)
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nzn−1 (c)
∞∑
n=1

n2zn−1 .

1.4. Tehtävä. (1) Etsi reaali -ja imaginaariosat funktiolle exp(exp(z)) .
(2) Määrää kaikki kompleksiluvut z , joille exp(

√
z) = i .

(3) Onko yhtälöllä tan z = i olemassa ratkaisua z ∈ C ?
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