Airimmiisten ilmididen teoriaa 24.1.2013

1. Olkoon X geometrisesti jakautunut,
P(X =k =(1-¢c" k=0,12,...,

missé ¢ € (0,1) on vakio. Osoita, ettd X ei kuulu minkédéan jakauman vaikutuspiiriin maksi-
min suhteen.

2. Olkoot X, X1, Xo,... riippumattomia samoin jakautuneita ei-negatiivisia satunnais-
muuttujia ja S, = X1 + - - - + X,,. Olkoon muuttujan X kertyméfunktio F'.
Oletetaan, ettd F' € R_,, missd « > 1. Osoita, etté
P(S,, > x)

lim ——= =1
z—o0  nF(x)

3. Olkoot X, X1, Xo,... rilppumattomia samoin jakautuneita ei-negatiivisia satunnais-
muuttujia, S, = X; + - + X, ja M7S2) toiseksi suurin havainnoista Xi,...,X,. Olkoon
muuttujan X kertyméfunktio F' ja odotusarvo u € (0, 00).

Oletetaan, ettid, F' € R_,, missd a > 1. Olkoon & > 0. Osoita, etti

lim P(M? > ne|S, > na) = 0.

n—oo

Esité perusteluksi riittava kuvaus tapahtuman {S,, > na} sisdrakenteesta (ilman todistusta).



