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Kompleksilukuihin liittyviä käsitteitä
Määritelmä
Oletetaan, että a, b œ R. Kompleksiluvun z = (a, b) eli z = a + bi

•
reaaliosa on Re z = a.

•
imaginaariosa on Im z = b. HUOM!

•
itseisarvo eli moduli on |z | =

Ô
a

2 + b

2.
•

liittoluku on z̄ = (a, ≠b) eli z̄ = a ≠ bi .

z

z̄

Re z

(Im z)i|z|

JYM, Syksy 2016 8/84



Lause 1
Oletetaan, että z œ C. Tällöin |z | =

Ô
zz̄ .

Todistus.
Oletetaan, että z œ C. Tällöin z = a + bi joillakin a, b œ R.
Lasketaan:

zz̄ = (a + bi)(a ≠ bi) = a

2 ≠ abi + abi ≠ (bi)2

= a

2 ≠ b

2
i

2 = a

2 ≠ b

2 · (≠1)

= a

2 + b

2.

Näin ollen Ô
zz̄ =


a

2 + b

2 = |z | .

Lopussa käytettiin kompleksiluvun itseisarvon määritelmää. 2
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Kompleksiluvun käänteisluku

Määritelmä
Kompleksiluvun z ”= 0 käänteisluku on z

≠1 = 1
|z |2

z̄ .

Huom.
Koska z ”= 0, niin nimittäjä |z |2 ”= 0.
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