INSTITUTIONEN FOR MATEMATIK OCH STATISTIK

Gransviarden 2015
Uppgifter 3 A och L

Uppgifter for borjan av veckan A1, A2, A3, A4 och A5

A1l: Att fundera pa tillsammans under handledningen. I den hér
uppgiften antas det vara kant att |z — y| ar ett uttryck for avstandet mellan
x och y. Bestdm utgaende fran detta ekvationens

(a) |z —2| = |z —4],

(b) 2|z — 2| = |z + 4]

16sning. I denna uppgift behover man inte motivera svaret utgaende fran
absolutbeloppets exakta definition.

A2: Att fundera pa tillsammans under handledningen.
Bevisa noggrant utgaende fran absolutbeloppets definition att
(a) for alla x géller |z| > 0,

(b) for alla z och y géller |xy| = |z||y|.

A3 Bestdam noggrant med hjélp av absolutbeloppslemmat vilka reella tal
som uppfyller olikheten |x — 3| < 2. (I denna uppgift tillimpas lemmat pa
formen |z| < a om och endast om —a < z < a.)

A4 Vi underséker uttrycket 22 — 1 da |z — 1] < 1. Visa att for alla z vi
undersoker giller |22 — 1| < 3|z — 1].

A5 Tillampa resultatet fran foregaende uppgift. Vad vet vi utgaende fran
det om avstandet |z? — 1| om vi vet att |z — 1] < 3777777

Uppgifter for slutet av veckan L1, L2, L3, L4 och L5

L1: Att fundera pa tillsammans under handledningen. Visa att
villkoren (i) och (ii) &r ekvivalenta for alla reella tal a och b.

(i) a =b.

(ii) For alla e > 0 géller |a — b| < e.

L2 Anta att det reella talet x uppfyller villkoret |x — 1] < 2 och |z —4| <



3. Visa att = da uppfyller kravet |z — 2| < 1. Det lonar sig att anvdnda
absolutbeloppslemmat.

L3 Visa att for alla heltal n = 1,2, ... géller
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L4 Anta att n > 27777, Vad vet du da utgdende fran féregaende uppgift
om avstandet
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L5: Att fundera pa tillsammans under handledningen. Vad ar
Bernoullis olikhet? Hur bevisas den? Svaret hittas genom att tillsammans
soka i boken.



