Matemaatinen Logiikka

Harjoitus 5

1. Olkoon ¢ = Vuo(Jv1 R(v1,v2) = Yuz(R(v1,v2) — R(vo,v2))). Péteekd
(a) SMK(f(v2,v1),v0,9),
(b) SMK(f(vo,v0),v2,9),
(c) SMK(f(vo,v1),v1,0)?

2. Olkoon ¥ joukko kaavoja, ¢ kaava ja 1 lause. Nayti, ettd jos X F ¢ niin
SU{ytkoe.

3. Olkoot t,u ja w termeja. Néyté, ettd - (t=uAu=w) =t =w.
4. Nayta, ettd F Yog(o V) = (Vuge V 1), kun vy ei esiinny v :ssé vapaana.
5. Néyta, ettd {VvgVuy(vg =v1)} F JugP(vg) — Yo P(v1).

SMK (t,v;,®) pétee jos:
(i) ¢ atomikaava: aina
(ii) ¢ = —p: jos SMK(t,v;,1)) pétee,
(iii) ¢ =1 — 0: jos SMK(t,v;,¢) ja SMK(t,v;,0) patevit,
(iv) ¢ = Yugt): jos v; el esiinny vapaana ¢:ssi tal vy ei esiinny t:ssé ja
SMK (t,v;,1) péatee.

6. Naytd, ettd jos SMK(t,v;,¢) pitee, v el esiinny ¢:sséd ja k # 4, niin
SMK (t(vi/c),vi, (v /c)) patee, missé t(vk/c) on termi joka on saatu t:sta kor-
vaamalla jokainen c:n esiintymé vy :lla ja ¢(vy/c) madritelladn vastaavasti.



