INSTITUTIONEN FOR MATEMATIK OCH STATISTIK
Analys I 2014

Uppgifter for vecka 45

Uppgifter for borjan av veckan O1, 02; K1, K2 och K3

O1 Utred med hjilp av kursens satser

. 2?4+ 20+3
hm —_—.
r—2 552 — 1

02 Visa utgaende fran definitionen att

och

=T+ T — 7

K1 Utred med hjélp av kursens satser
B A |
lim ——.
z—1 I2 -+ 1

K2 Visa utgaende fran definitionen att

R | 1
1m = —.
rz—1+ x+7 4

K3 Visa utgaende fran definitionen att

o2+ r+1
hm—zoo

Uppgifter for slutet av veckan O3, O4; K4, K5 och K6



O3 Existerar gransvardet

lim cosz?

T—>00
I uppgiften far man anvénda sig av allt man sedan tidigare vet om cosi-
nusfunktionen. Losningen blir ldttare om du formulerar och bevisar nagot
lampligt hjédlpresultat.

O4 Anta att funtionen f:(—1,1) — R &r vixande. Vad kan vi siga om
funktionen f:s beteende i nirheten av punkten x = 0 om vi dessutom vet att
f inte ar kontinuerlig i punkten x = 07

K4 Visa utgaende fran definitionen att

oox?=2
lim = 0.
=2+ r — 2

K5 Anta att funktionen f: (a,b) — R &r véxande och att a < ¢ < b. Visa
att

lim f(z) < f(c) < lim f(x).

T—Cc— Tr—rc+

K6 Anta att funktionen f:(1,7) — R &r deriverbar i punkten z = 2.
Anta vidare att f(2) = 3 och f'(2) = 4. Visa att det existerar ett sadant
h > 0 att for alla z € (2,2 + h) géller

1 1
3+(4—m)(x—2)<f(x)<3+(4+m)(x—2).

(Rita bild!) T uppgiften l6nar det sig att tillimpa definitionen for funktionens
gransvirde pa gransvirdet
@) =3

lim ——— = 4.
=2 x — 2



