INSTITUTIONEN FOR MATEMATIK OCH STATISTIK

Analys I 2014
Uppgifter for vecka 38

Uppgifter for borjan av veckan O1, 02; K1, K2 och K3

O1 Bestdm med hjilp av absolutbeloppslemman vilka reella tal x som
satisfierar olikheten |z — 2| < 1. (Detta har att gora med lemman pa formen:
Om a > 0 sa giller for alla reella tal ¢ att: |[t| < a om och endast om
—a <t<a.)

02 Ge 2% — 4 som en produkt och visa med hjélp av denna att olikheten
|22 — 4] < 5|z — 2| alltid géller da |z — 2| < 1. Géller |22 — 4| < 5|z — 2| alltid
da |z —2| <17

K1 Anta att det reella talet z uppfyller villkoret 0 < x < 3 och villkoret
1 <z < 4. Visa att ddrmed géller |z — 2| < 1.

K2 Visa med hjalp av absolutbeloppets definition att for alla z géller
|z| > 0.

K3 Visa utgaende fran absolutbeloppets definition att for alla reella tal

x och y # 0 giller

z| _ |zl

yl oyl

Det lonar sig att dela upp beviset i fall, utgaende fran vilken sorts tal man
betraktar. Extra fraga (krévs inte for att uppgiften ska anses vara lost): Hur

fordndras resonemanget om man undersoker produkten i stéllet for kvoten?

Uppgifter for slutet av veckan O3, O4; K4, K5 och K6

03 Atervind till resultatet fran uppgift O2. Vi antar att |z —2| < 577777,
Vad kan vi siga om avstandet |22 — 4|7

04 Vad ar Bernoullis olikhet? Hur bevisas den? Undersok sidan 25 i
boken.



K4 (a) Berdkna differensen
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(b) Visa genom att uppskatta uppat att absolutbeloppet av olikheten

ovan ar mindre eller lika med %

K5 Anta att n > 233333, Vad kan du siiga om avstandet

n+1 3
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utgaende fran foregaende uppgifts (b)-del?

K6 I boken definieras supremum och infimum pa sidorna 18 - 22. Bestam
supremum och infimum fér det halvéppna intervallet [3,7). Motivera ditt
svar, men dnnu den hér gangen kréivs inget exakt bevis.



