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1. Okoon {K(t)} painotettu Poisson-prosessi, jonka lisäykset ovat stationaarisia lauseen
3.1.2 oletuksen (ii) mielessä. Osoita, että {K(t)} on homogeeninen Poisson-prosessi.

2. Olkoon {K(t)} painotettu Poisson-prosessi ja r > 0. Osoita, että K(r) noudattaa erästä
painotettua Poisson-jakaumaa.

3. Olkoon Xi yhdistetty Poisson-muuttuja parametrilla (λi, S), i = 1, 2. Oletetaan, että
λ2 > λ1 > 0 ja että S(0) < 1. Osoita, että kaikilla x > 0,

P(X2 > x) > P(X1 > x).

4. Oletetaan, että yhtiön vuotuinen kokonaisvahinkomääräX noudattaa yhdistettyä Poisson-
jakaumaa. Olkoon Poisson-parametri λ > 0. Yksittäisen vahingon suuruudella olkoon toden-
näköisyysfunktio g,

g(n) = λ−1n−1(1− e−λ)n, n = 1, 2, 3, . . . .

Osoita, että X:n jakauma on geometrinen ts.

P(X = k) = (1− a) ak, k = 0, 1, 2, . . .

eräälle a ∈ (0, 1).

5. Oletetaan, että yhtiön vuotuinen kokonaisvahinkomääräX noudattaa yhdistettyä Poisson-
jakaumaa. Olkoon Poisson-parametri λ > 0 ja yksittäisen vahingon suuruudella gamma −
(r, α)-jakauma (r > 0, α > 0). Määrää kokonaisvahinkomäärän odotusarvo, varianssi ja vi-
nous. (Vastaukset: λr/α, λr(r + 1)/α2, (r + 2)/

√
λr(r + 1).)


