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Seuraavassa µ :M→ R∪{−∞,∞} on merkkimitta, missäM on joukon
X σ-algebra.

1. Osoita, että jos A,B ∈M, A ⊂ B ja µ(A) =∞, niin µ(B) =∞.

2. Osoita, että µ ei voi saada molempia arvoja ∞ ja −∞.

3. Osoita, että Jordanin hajoitelman mitat µ+ ja µ− ovat yksikäsitteisesti
määrätyt.

4. Osoita, että jos ν : M → [0,∞] on mitta, niin µ << ν, jos ja vain jos
V (µ, .) << ν.

Seuraavassa µ :M→ [0,∞] on mitta. Joukko A ∈ M on µ:n atomi, jos
µ(A) > 0 ja kaikille B ∈M, B ⊂ A, on joko µ(B) = 0 tai µ(B) = µ(A).

5. Mitä ovat Lebesgue’n mitan ja laskentamitan atomit?

6. Osoita, että jokaisen R:n Radon-mitan µ atomit ovat melkein yksiöitä, eli
jokaiselle µ:n atomille A on olemassa a ∈ A siten, että µ(A \ {a}) = 0.

7. Osoita, että jos µ:llä ei ole atomeja ja 0 < t < µ(X) <∞, niin on olemas-
sa A ∈M siten, että µ(A) = t.
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