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1.Todista, että jos A ⊂ Rm ja B ⊂ Rn ovat kompakteja, niin (dim on Haus-
dorffin dimensio)

dimA+ dimB ≤ dim(A×B).

2. Todista Holopaisen monisteen lause 4.78 (käyttämällä lausetta 4.70).

3. Todista (käyttämättä lauseita 4.70 ja 4.78), että Rieszin kapasiteetille
Cs, s > 0, pätee
(a) Cs({x}) = 0 kaikille x ∈ Rn,
(b) Cs(A) <∞, kun A ⊂ Rn on rajoitettu.

4. Osoita, että jos Ki ⊂ Rn, i = 1, 2, . . . , ovat kompakteja joukkoja siten,
että Cs(Ki) = 0, niin Cs(∪iKi) = 0.

5. Olkoot µj, j ∈ N, ja µ Radon-mittoja Rn:ssä siten, että µj → µ heikosti.
Todista, että kaikilla s > 0 on

Is(µ) ≤ lim inf
j→∞

Is(µj).

Vihje: Totea ensin, että on olemassa funktiot gk ∈ C0(R) siten, että 0 ≤
gk(t) ≤ |t|−s ja limk→∞ gk(t) = |t|−s kaikilla t ∈ R.

6. Olkoot K ⊂ Rn kompakti ja f : K → R jatkuva. Määritellään M =
maxx∈K |f(x)| ja
g(x) = 1

d(x,K)
inf{(f(y) + 2M)|x− y| − 2M : y ∈ K}, kun x ∈ Rn \K,

g(x) = f(x), kun x ∈ K.
Osoita, että g on jatkuva ja g(x) = f(x), kun x ∈ K.

HUOM : 10-11.10. ei ole luentoja eikä laskuharjoituksia.
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