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1. Todista, että (x, y) 7→ Uy(x) − Uy, missä y = (y1, . . . ,−yn), on puoliava-
ruuden {x : xn > 0} Greenin funktio.

2. Todista, että jos Ω1 ⊂ Ω2 ⊂ . . . ja Ω = ∪jΩj ovat Greenin alueita, niin
GΩ1 ⊂ GΩ2 ⊂ . . . ja GΩ = limj→∞GΩj

.

3. Todista, että jos h on superharmonisen funktion u suurin harmoninen mi-
norantti ja v on subharmoninen siten, että v ≤ u, niin v ≤ h.

4. Todista, että jos u on ei-negatiivinen superharmoninen funktio Ω:ssa, niin
on olemassa Greenin potentiaalit GΩµj siten, että u = limj→∞GΩµj.

5. Todista, että jos µu on superharmonisen funktion u Rieszin mitta avoi-
messa joukossa Ω ⊂ Rn ja n ≥ 3, niin

lim
r→0

µu(B(x, r))

rn−2
= 0 µ melkein kaikilla x ∈ Rn.

6. Todista, että luentojen lauseiden 8.11-13 jatkeet ovat yksikäsitteisiä.
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