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1. Osoita, että

‖f‖1 =

∫ T

0

|f(t)|dt

on normi avaruudessa

C([0, T ]) = {f : [0, T ] → R | f on jatkuva }

2. Tarkastellaan funktioita:

f1(t) = eint , t ∈ [0, 2π] , n ∈ Z

f2(t) = eimt , t ∈ [0, 2π] ,m ∈ Z

Laske: ∫ 2π

0

f1(t)f2(t)dt

sekä
‖f1‖2

3. Laske tehtävän 2 avulla:∫ 2π

0

sin(nt)sin(mt)dt , n,m ∈ Z

Vihje kirjoita sin(nt) Eulerin kaavan avulla. (Katso vaikka 1.laskarit).

4. Etsi tason piste X = (X1, X2) ∈ R2, joka on suoralla

2X1 +X2 = 2

ja jolle ‖X‖1 on pienin mahdollinen.

Eli ratkaise:

min
2X1+X2=2

{|X1|+ |X2|}


