Riskiteorian laskuharjoitus 7, 9.11.2011

1. Olkoon Z Pareto-jakautunut parametreina « ja M ts. tiheysfunktio on
g(z) = az—o"1 Mo

alueessa z > M, missd « > 0 ja M > 0 ovat vakioita. Oletetaan, ettd kiytettavissé on haluttu
mééré riippumattomia T(0,1)-jakautuneita satunnaismuuttujia Ry, Ra, . ... Esitd menettely,
jonka avulla voidaan tuottaa riippumattomia havaintoja a) Z:n jakaumasta, b) muuttujan
min{Z, M'} jakaumasta (M’ > M).

2. Olkoot F' ja G kertyméfunktioita. Oletetaan, ettd F' on jatkuva ja aidosti kasvava ko-
ko R:ssé. Oletetaan, ettd kiytettdvissd on jono riippumattomia F-jakautuneita satunnais-
muuttujia Ry, Ro, . ... Esitd menettely, jonka avulla saadaan riippumattomia G-jakautuneita
satunnaismuuttujia.

3. Osoita, ettd eksponenttijakauman kaikki konjugaattijakaumat ovat eksponenttijakau-
mia.

4. Olkoon yhtion kokonaisvahinkomééralla X yhdistetty Poisson-jakauma parametrilla
(A, S), missd S on eksponenttijakauma parametrilla p, S(z) = 1 — e #* alueessa z > 0.
Olkoon X:n kumulantit generoiva funktio c. Osoita, etté

c*(v) = pv + A= 2y/vpA
alueessa v > 0.
5. (jatkoa) Yhtiolla on vuoden alussa alkupdédoma Uj ja vuotuinen vakuutusmaksu on P.

Osoita, ettd yhtion vararikkotodennékoisyys vuoden aikajénteelld on tason e alapuolella.
Parametreilla on arvot A = 100, =1, P = 120, Uy = 30 ja £ = 0.01.



