Riskiteorian laskuharjoitus 4, 12.10.2011

1. Oletetaan, ettd vuotuinen kokonaisvahinkomé&iréd X noudattaa yhdistettyd Poisson-
jakaumaa. Olkoon Poisson-parametri A > 0 ja yksittdisen vahingon suuruudella gamma —
(r,a)-jakauma (r > 0, > 0). Maaraa kokonaisvahinkoméérén odotusarvo, varianssi ja

vinous. (Vastaukset: A\r/a, Ar(r + 1) /a2, (r +2)//Ar(r +1).)

2. Olkoon X; yhdistettyd painotettua Poisson-jakaumaa noudattava satunnaismuuttuja
parametrilla (\;, Q;,5), i = 1,2. Oletetaan, ettd X; ja X, ovat riippumattomia. Osoita,
ettd X7 + X3 noudattaa yhdistettya painotettua Poisson-jakaumaa.

3. Olkoon vahingon suuruden kertyméafunktio .S,

missi a on positiivinen vakio. Osoita, ettd S on siinnéllisesti vaihteleva. Miké on jakauman
hénnén vahvuutta kuvaava lemman 5.1 potenssi Gg.

4. Olkoon X yhdistettyd Poisson-jakaumaa noudattava satunnaismuuttuja ja edustakoon
Z yksittdisen vahingon suuruutta. Oletetaan, ettd Z on rajoitettu siten, ettd
P(Z € [0,M]) =1,

missd M > 0 on vakio. Olkoon y = E(X) ja 0 = Var(X). Mitataan muuttujan X vaaralli-
suutta suhteellisella hajonnalla s = o/u. Osoita, etta

() s < M/

5. (jatkoa) Olkoon m € (0, M] kiinted. Konstruoi sellainen vélille [0, M] keskittyva yksit-
téisen vahingon suuruusjakauma, etté (%) toteutuu yhtélona ja E(Z) = m.



