Osittaisdifferentiaaliyhtélot 11
Laskuharjoitus 7

1. Osoita, etté identtinen kuvaus Hilbert-avaruudessa H,

I:H—H
T =T

on kompakti, jos ja vain jos dim H < oo.
2. Osoita, ettii jos z,, — = Hilbert-avaruudessa H, niin ||z||; < liminf, o |2, ;-

3. Osoita, ettd Hilbert-avaruudessa H aliavaruudelle Y C H pitee (Y4)+ =
Y.

4. Olkoon H Hilbert-avaruus ja A : H — H, B : H — H rajoitettuja
lineaarioperaattoreita.

a) Jos A ja A+ B ovat kdédntyvid, niin osoita Kreinin kaava

(A+B)'=A1' I +BA Y ' =U+A'B)1A™

b) Jos A on kidintyvé ja ||B|| < ||[A7||”", niin osoita ctti A 4+ B on
kaantyva.



