Osittaisdifferentiaaliyhtélot 11
Laskuharjoitus 2

1. Olkoon u € C=(R"! x R, ). Maéritelldin
_ u(w), reR’
)= 41 , -
au(z', —x,) + bu(a’, —kzx,), == (2',x,) € R".

Millé ehdoilla a, b, k:lle, k > 0, pitee & € C'(R"™)?

2. Olkoon X,Y Banach avaruuksia ja Z C X tihed. Osoita, ettad jos T :
Z — Y on lineaarinen kuvaus, jolle jollakin C' > 0, péatee

[Tzlly <Cllzlx, =2

niin on olemassa yksikésitteinen lineaarikuvaus T:X—>Y jolle f] 7=
T ja
HTQ;HY <Clally, ze€X.

3. Osoita, ettd f: R — R,

—1/z
f(x)—{e , x>0

0, z <0
on C*(R):ssa.

4. Olkoon U C R" avoin joukko ja W C U avoin joukko, jonka sul-
keuma on U:n kompakti osajoukko. Osoita, ettd on olemassa funktio

f e CxU) jolle flw = 1.



