Matemaatinen Logiikka

Harjoitus 7

1. Oletetaan, etta L,,, n € IN, ovat aakkostoja joilla L,, C L,, kun n < m ja ¢;,
i € IN, listaa kaikki L-kaavat, missd L =, cIN Ln - Kaikilla ¢ € IN, maéritelladn
Y; seuraavasti: 1¢; = ¢;, missa j on pienin luonnollinen luku jolla

(a) ¢; on muotoa Vuif oleva L;-lause,

(b) 65 & {1 < i}.
Nayté, etta kaikilla muotoa Vv olevilla L-lauseilla 6’ 16ytyy ¢ € IN jolla ¢; = 6.

2. Olkoon T L-teoria siten, ettad jokaisessa L-struktuurissa ainakin jokin ¢ € T
on tosi. Osoita, ettd on olemassa ¢y, ..., ¢, € T', n € IN, siten, ettd - ¢g V...V, .

3. Olkoon L = {¢;| i € IN} ja T sellainen L-teoria, ettd jokaisella M = T ja
a € M 16ytyy sellainen i € IN, etti ¢ = a. Niyti, ettd on olemassa n € IN—{0}
jolla T'H=\/\ o) Ck = Cm, missé \/,._, . ¢ = ¢, tarkoittaa kaavaa

co=c1Vecg=c3V..Vcg=c,Vecyr =cV...VCh_1 =Cp.
4. Olkoon M = ({0,1,2},{0}) {P}-struktuuri. Etsi {P}-lause ¢ siten, ettd
M = ¢ ja {¢} on téydellinen teoria.
5. Olkoon L = 0 ja T = {Vug(vp = wo)} L-teoria. Nayta, ettd T on Ng-
kategorinen (eli 7':n numeroituvasti dérettomét mallit ovat keskendén isomorfisia)

mutta ei taydellinen.

6.Néyté, ettd Th((Z,<)) (missd < on kokonaislukujen luonnollinen jarjestys) ei
ole Ny-kategorinen.



