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1. Tiedämme distribuutiosta T ∈ S ′(Rd) että T̂ = Tg, missä g ∈ L1(Rd).
Osoita, että T = Tf , missä f on kaavan

f(x) =
1

(2π)d

∫
Rd

eix·ξg(ξ)dξ, x ∈ Rd,

määräämä jatkuva funktio.

2. Olkoon

T (g) =

∫ 1

−1
g(x, x)dx, kun g ∈ S(R2).

Osoita, että T ∈ S ′(R2) ja määrää (∂1 + ∂2)T .

3. Osoita Poissonin summauskaavan avulla, että

∞∑
−∞

1

(n+ a)2
=

π2

sin2 πa
kaikilla a ∈ R \ Z.

4. Jos g ∈ S(Rd), määritellään ǧ(x) = g(−x) ja τyg(x) = g(x − y). Näytä,
että jokaisella f ∈ L1(Rd) on (f ∗ g)(y) = Tf (τyǧ).

Jos T ∈ S ′(Rd), asetetaan analogisesti (T ∗ g)(y) = T (τyǧ). Osoita, että
kaikilla g ∈ S(Rd) ja T ∈ S ′(Rd),

T ∗ g ∈ C∞(Rd) ja ∂α(T ∗ g) = (∂αT ) ∗ g = T ∗ (∂αg)

[Vihje: Osoita, että ε−1(τ−εejg − g)→ ∂jg (suppeneminen S(Rd):ssä)]

5. Osoita, että log |x| ∈ S ′(R) ja että distribuutioderivaatta

d

dx
(log |x|) = p.v.
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