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Denna vecka övar vi definitionen av gränsvärdet för en talföjd samt grund-
egenskaperna hos gränsvärdet. De flesta av uppgifterna har formen ”godkänn
eller underkänn” det p̊ast̊adda gränsvärdet direkt p̊a basen av definitionen
av gränsvärdet.

Vidare egenskaper hos gränsvärdet av talföljder kommer i nästa serie av
uppgifter, och mot slutet av v̊ar studie av talföljder möter vi satser fr̊an vilka
det följer att gränsvärdet existerar ifall talföljden har vissa egenskaper.

K1. Gäller det att

lim
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K2. Gäller det att

lim
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= 0 ?

K3. Gäller det att
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K4. Gäller det att
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K5. Visa att p̊ast̊andet

lim
n→∞

n2 + 3

5n3 − 3
= 0

gäller.

K6. Visa att p̊ast̊andet

lim
n→∞

n2 + 3

5n3 − 3
= 1

inte gäller.
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K7. Anta att a < limn→∞ xn < b. (Antagandet inneh̊aller informationen att
gränsvärdet existerar.) Visa att det finns ett s̊adant K att a < xn < b för
alla n > K. Avsikten är att utföra denna uppgift utg̊aende fr̊an definitionen
av gränsvärdet av en talföljd.

K8. Anta att talföljden (xn) konvergerar samt att

yn = (−1)nxn

för alla n. Visa att följden (yn) konvergerar om limn→∞ xn = 0. Gäller detta
om vi avst̊ar fr̊an antagandet att limn→∞ xn = 0?
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