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1. Olkoot A1, A2, . . . , Ak mitallisia joukkoja Rn:ssä. Oletetaan, että jo-
kainen Rn:n piste kuuluu korkeintaan p:hen joukkoon Aj. Osoita,
että

pm(A) ≥
k∑
i=1

m(Ai),

missä A = A1 ∪ . . . ∪ Ak.

2. Laske raja-arvo

lim
k→∞

∫ π

0

1√
x+ sink x

dx.

3. Olkoon 1 ≤ p <∞ kiinteä, E ⊂ Rn mitallinen joukko sekä fj : E →
[0,+∞] jono mitallisia funktioita. Oletetaan lisäksi, että limj→∞ fj(x) =
f(x) kaikilla x ∈ E ja että on olemassa sellainen vakio M <∞, että∫

E

|fj|p ≤M,

kun j = 1, 2, . . . . Osoita, että
∫
E
|f |p ≤M.

4. Laske raja-arvo

lim
k→∞

∫ π/2

0

dx√
x+ tank x

.

5. Laske raja-arvo

lim
k→∞

∫ ∞
0

dx√
x+ ek(x−1)

.

6. Oletetaan, että E ⊂ Rn on mitallinen ja f : E → [0,+∞] on mital-
linen funktio, jolle

∫
E
f <∞. Asetetaan

Ej = {x ∈ E : f(x) > j}, j ∈ N.
Osoita, että

lim
j→∞

j ·m(Ej) = 0.


