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Sivuluokkien ominaisuuksia

Lause
Olkoon G ryhma, jolla on aliryhma H, ja olkoot a, b € G. Seuraavat
ehdot ovat yhtapitavat:

1. albeH
2. a€bH
3. beaH
4. aH = bH.
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Lagrangen lause

Lause
Olkoon G &érellinen ryhma3, jolla on aliryhma H. Aliryhman H
kertaluku jakaa ryhman G kertaluvun, ja

Gl

[G:H]:m.
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Selittava lukutapa

Lause

Jaannosluokkien joukossa Z,, voidaan maaritelld yhteenlasku kaavalla

[a]n + [b]n = [a + b]n-

Todlstus:

Oletetaan, etti [a], = [d']n ja [b]n = [V]n.

Nyt a=a’ (mod n) ja b= b (mod n), joten lauseen 7.18 nojalla
a+b=a +b (mod n).

N&in ollen [a + b], = [d' + V'],



Lause 7.18

Lause
Olkoot a, b, ¢, d € Z, ja olkoon n positiivinen kokonaisluku. Tallin
seuraavat vaitteet patevat:

a) Jos a= b (mod n) ja c=d (mod n), niin
atc=b+d (modn) ja ac = bd (mod n).

b) Jos ca = cb (mod n) ja syt(c,n) =1, niin a= b (mod n).
c) Jos a = b (mod kn) jollakin k € Z, niin a = b (mod n).




Epaselittamista

Todistuksessa: Oletetaan, etta [a], = [],.

Selityksessa: Oletetaan, etté sivuluokat [a], ja [a], ovat samoja.

Kyseessa ei ole selitys, vaan saman asian sanominen toisin
sanankaidntein. Se ei tuota lisaa tietoa, eika linkita asioita toisiinsa.
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Epaselittamista

Todistuksessa: Oletetaan, etta [a], = [d'].
Selityksessa: OK, ymmarran, ettd todistuksessa oletetaan

[a]n = [d] -

Kyseessa ei ole selitys, vaan oman ymmarryksen raportointi. Se ei
tuota lisaa tietoa, eika linkita asioita toisiinsa.



