Topologi 1
Ovning 7
Vecka 12 (18.3.-22.3. 2013)

1. (7:2 version) Lat B(0,1) = {(z,y) € R? : 22 4+ y? < 1}. Undersok for
foljande mingder A vilka som &r 6ppna eller slutna i méngden B(0, 1) med
den relativa topologin:

() A ={(r,9) € BO,1) : 2y > 0},

(ii) A = {(z,y) € B(0,1) : = > 0}.

2. (8:2) Lat X = R* och A = {(z,y) : @y > 0,z > 0,[y| < 1}. Bestdm
méngderna int(A), A och A. Losningen far basera sig pa ldampliga bilder.

3. Lat (X, d) vara ett metriskt rum och A C X en delméngd. Visa:
(i) A dr 6ppen i X om och endast om ANJA =),
(ii) A &r sluten i X om och endast om 0A C A.

4. (8:5) Lat (X, d) vara ett metriskt rum och A C X en delméngd.

(i) Visa att 0(0A) C 0A. Tips: Sats 8.3.(5) eller (4).

(ii) Kontrollera att 0(0A) # 0A da A = Q (de rationella talen) och
X = R. [Paminnelse: pa foreldsningarna visades att 0Q = R.]

5. Visa att ]0,00[ = R.

6. Lat | - | vara den euklidiska metriken i rummet R™ och B(0,1) = {z €
R™ : |z|s < 1} vara den 6ppna kulan med origo som mittpunkt. Visa att
avbildningen

f(x) xr € B(0,1),

T

utgdr en homeomorfism B(0,1) — R". (Den inversa avbildningen r

9(y) = , yeR)



