Topologi 1
Ovning 11 (sista)
Vecka 17 (22.4.-26.4. 2013)

1. (12:15 version) Undersok om féljande funktioner f dr likformigt kontinuer-
liga i sina definitionsméngder:

(i) flx) =15 v €R,

(ii) f(z) =sin(|z|2), z € R", dér | - |2 &r den euklidiska normen.

2. (13:3) Undersok om foljande méngder A, i det euklidiska rummet &r (i)
kompakta, (ii) fullstindiga: A; = {(z,y) € R?* : 22+3y? <4}, Ay = {(z,y) €
R?: 22 +3y? < 4}, Az ={(x,y,2) € R®: 22 +¢? < 2%}

3. (13:9) Lat (X, d) vara ett metriskt rum, r > 0, och (x,,) en sadan punktfoljd
i X att d(x,, x,) > r for alla n # m. Visa att X inte dr kompakt.

4. (13:4) Lat (X, d) vara ett metriskt rum och A; D Ay D ... en avtagande
foljd av icke-tomma kompakta delméngder till X. Visa att snittméngden
NnenA, ar icke-tom och kompakt. Rad: Borja med att vélja z,, € A,, for alla
n.

5. Lat A C R3 vara en sluten och begrinsad mingd. Visa att det finns en
punkt (c¢1,c9,c3) € Asaatt 4+ y+ 2 > ¢ + ¢ + ¢3 for alla (z,y,2) € A.
Tips: Sats 13.26 och en ldmplig kontinuerlig funktion R3 — R.

6. (14:12) Lat E = {(z,y) : 2| < 2ly|} C R (i) Ar E en sammanhingande
méngd? (ii) Ar det slutna holjet £ sammanhéngande?

Paminnelse: 2. kursprovet ar tisdag 7.5. kl 13-15. Anmaél at foreldsaren per e-
mail ifall denna tid &r olamplig pga. hinder. Ett alternativt kursprov ordnas.

Provomradet: kapitel 7 - 13, sidorna 54 - 109. Produktrum (avsnitt 10.8 -
10.15, 11.9 - 11.10, 13.16) och técken (avsnitt 13.31 - 13.35, 13.37 - 13.40)
har inte behandlats under foreldsningarna 2013. Jag diskuterar kapitel 14
(sammanhédngande méngder) kortfattat under sista veckan, men kapitel 14
hor inte till provomradet for 2. kursprovet. En 6versikt av gamla kursprov-
suppgifter ons 24.4 med bérjan ca. kl 11.



