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1. Osoita, etté
A={(z,y) eR*:2>1ja0 <z’ +y* <1}
on mitallinen.
2. Olkoon f : R"™ — R™. Osoita, ettd joukko
{z € R": f on jatkuva pisteessi z}
on Borelin joukko.
3. Olkoon (X, T, u) mitta-avaruus. Osoita, ettd jos A € T' ja B € T, niin

AU B) + u(AN B) = p(A) + p(B).

4. Olkoon (X, TI', ;1) mitta-avaruus ja A; € I', j = 1,2,.... Merkitédén
liminf A; = A ja li A; = A
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Osoita, etta

(a)

liminf A; € I', limsup A4; € I’

=00 00
ja
pliminf A;) < lim (inf y(A;)),
b) N
plimsup 4;) 2 lim (sup p(4;)), jos u(le 4;) < o0,
ja

(c) p(limsup;_, ., Aj) =0, jos 222, (A;) < oo (Borel-Cantelli lemma).

Jatkuu kéaantépuolella.



5. Olkoon f : R™ — R™ mitallinen kuvaus. Osoita, ettd joukko

{z eR" :m(f({2}) > 0}

on numeroituva.

6. Olkoot A C R" ja f : A — R™. Todista, ettd jos on olemassa joukot
Aj,j € N, siten, ettd A = U2, A; ja rajoittumakuvaus f|A; on mitallinen
kaikilla j € N, niin f on mitallinen.



