JOHDATUS MODULIMUOTOIHIN JA LINNIKIN ONGELMAAN

3. LASKUHARJOITUKSET

(1) Osoitettava, etté theta-funktiolle pétee
P(z) +9(z + 1) = 20(42)
seké (osin edellisen korollaarina)
1 zZ zZ > ; 2
Ol1=2) =./2(9z2/4) = I e wi(n+1/2) z
(1-3) = foem-nn=\; 3

(2) Olkoon n(z) = e™=/P2T[2_ (1 — €>™™2) ja f(z) = % Miten funktio f liittyy funk-
tioon Ga(z)?
(3) Todista, ettd painoa 12 olevalle kirkimuodolle A(z) péatee

oo
A(Z) _ e?mz H (1 - e27r7,mz)
m=1
kiyttden hyvéksi edellistd harjoitustehtdvid seké tarkastellen funktion 777(]1%?/)@ logarit-

mista derivaattaa.
(4) Osoita, ettd indeksi SL(2,Z) : I'(n) voidaan laskea kaavasta

[SL(2,Z) : T(n)] =n* [[ (1 -p7?).
pln
(5) Todista:
Iy =~(2) UT(2)S,
0 —1

missa S = (1 0

). Liséksi [SL(2,Z) : I'y] = 3.



