INSTITUTIONEN FOR MATEMATIK OCH STATISTIK
Analys I

Handledning 9

22.11-26.11.2010

Kom ihag att egna fragor ar fortsdttningsvis det viktigaste att fundera
pa under handledningarna. Och att man far fraga om allt!

1. Definiera f(x) = 2% Presentera funktionens dndring som
f(A+h)=f(1)+7h+ ha(h) =1+ Th + ha(h).
Strider resultatet mot karakteriseringssatsen?

2. Vi antar att funktionen f &r kontinuerlig i intervallet [1, 3] och deriver-
bar i intervallet ]1,3[. Vi antar dessutom att vi for alla = €]1,3[ har
1 < f'(z) < 4. Vad vet vi om véirdet f(3) om f(1) = 1?7 Hur kan du
motivera ditt resultat utgaende ifran vad vi gatt igenom under kursen?

3. Vi antar att funktionen f &r kontinuerlig i intervallet [1, 3] och deriver-
bar i intervallet |1,3[. Vi antar dessutom att vi for alla « €]1,3[ har
1 < f'(z) < 4. Vad vet vi om vérdet f(1) om f(3) = 17 Hur kan du
motivera ditt resultat utgaende ifran vad vi gatt igenom under kursen?

4. (Hérledning av deriveringsregeln for produkt med hjalp av karakteriser-
ingssatsen.) Vi antar att funktionerna f och g ér deriverbara i punkten
x. Da géller enligt karakteriseringssatsen

f(@+h) = f(z)+ f'(x)h + hei(h)

och
g(x +h) = g(z) + g'(2)h + hea(h),

déar e1(h) — 0 och e2(h) — 0 ndr h — 0. Modifiera produkten
(f () + f'(@)h + hei(h))(9(x) + g'(x)h + hea(h))

och utlas deriverbarheten av produkten fg i punkten x samt deriver-
ingsregeln for en produkt.



