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Välkomna till kursen Analys I.

I dessa uppgifter övar vi en exakt användning av räkneregler och olikheter för
reella tal. I lösningarna bör man inte hänvisa till gränsvärden, kontinuitet eller
derivator (eftersom vi h̊aller p̊a med att lära oss de mera fundamentala fakta
som krävs för en exakt behandling av dessa begrepp). Man bör sträva till att
motivera lösningarna med tillräcklig noggrannhet s̊a att ocks̊a bordsgrannen
m.fl. förm̊ar acceptera det som p̊ast̊as.

1. Det inversa talet till talet x är det entydiga tal y för vilken xy = 1. Varför
har talet 0 inget inverst tal; dvs. varför är division med noll inte tilll̊atet?

2. Anta att x < 3 och y ≤ 2. Gäller det d̊a nödvändigtvis att xy < 6? Hur
motiverar du ditt svar? Du kan fritt använda de egenskaper för olikheter med
reella tal som man g̊att igenom p̊a föreläsningarna (eller i kompendiet).

3. Gäller följande p̊ast̊aenden?
(a) x2 < x alltid d̊a 0 < x < 1?
(b) x < x2 alltid d̊a 1 < x?
(c) x2 < y2 alltid d̊a x < y?
(d) x2 < y2 alltid d̊a 0 < x < y?

Försök att motivera ditt svar med hjälp av de egenskaper för olikheter som
behandlats p̊a föreläsningarna (eller i kompendiet).

4. Gäller olikheten
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5. Sök ett s̊adant positivt reellt tal k att för varje x > 1 gäller
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Tips. Modifiera skillnaden x+1
x+2 −

2
3 p̊a ett lämpligt sätt och notera att en kvot

av tv̊a positiva tal växer d̊a nämnaren görs mindre.

6. Anta att 2 < x < 2 + 5−1000. Visa att 4 < x2 < 4 + 5−999. Tips. Notera att
antagandet är ekvivalent med det faktum att 0 < x−2 < 5−1000 och p̊ast̊aendet
med 0 < x2 − 4 < 5−999. Skriv x2 − 4 som en produkt. I uppgiften f̊ar man
använda att 5−1000 < 1.


