INSTITUTIONEN FOR MATEMATIK OCH STATISTIK
Analys I

Handledning 9

For veckan som bérjar 23. 11. 2009

Egna fragor ar fortsattningsvis det viktigaste att fundera pa under forelds-
ningarna. Inga fragor ar fér dummal

1. Vi antar att funktionen f &r definierad (atminstone) i intervallet Jyo — 7, yo + 7|,
att funktionen g ar definierad dtminstone i intervallet |xg — s,z + s[ och att
g(x) €lyo—r,yo+r| for alla x €]xg—s, o+ s[. Vi antar att f &r kontinuerlig i yo
och att g dr kontinuerlig i zy samt att g(xg) = yo. Visa att fo g ar kontinuerlig
1 Zg.

2. Vi antar att funktionen f &r kontinuerlig i intervallet [1, 3] och deriverbar
i intervallet |1, 3[. Vi antar dessutom att vi for alla x €]1,3[ har 1 < f/(z) < 2.
vad vet vi om vérdet f(3), om f(1) = 07 Hur kan du motivera ditt resultat
utgaende ifran vad vi gatt igenom under kursen?

3. Vi anter att funktionen f &r kontinuerlig i intervallet [1, 3] och deriverbar
i intervallet |1, 3[. Vi anter dessutom att vi for alla x €]1,3[ har 1 < f'(x) < 2.
Vad vet vi om vérdet f(1), om f(3) = 0?7 Hur kan du motivera ditt resultat
utgaende ifran vad vi gatt igenom under kursen?

4. (Hérledning av deriveringsregeln fér produkt med hjalp av karakteriserings-
satsen.) Vi antar att funktionerna f och g &r deriverbara i punkten z. Da géller
enligt karakteriseringssatsen

f(@+h) = f(x) + f(x)h+ hei (h)
och
glz +h) = g(z) + g'(x)h + hea(h),
dér e1(h) — 0 och e5(h) — 0 ndr h — 0. Modifiera produkten
(f(2) + f'(@)h + he(h))(g(x) + ¢ (2)h + hea(h))

och utlas deriverbarheten av produkten fg i punkten x samt deriveringsregeln
for en produkt.



