
Painotetut epäyhtälöt
7. tehtävien ratkaisut (HM)

1. Olkoon v ∈ L1
loc sellainen funktio, että Mv < ∞ melkein kaikkialla. Osoita, että

(Mv)δ ∈ A1 kaikilla δ ∈ (0, 1) ja [(Mv)δ]A1 ≤ Cd/(1− δ).

Ratkaisu. Olkoon Q ⊂ Rd mielivaltainen kuutio. Koska pätee (a+ b)δ ≤ aδ + bδ kaikilla
a, b ≥ 0 ja Mv = M(χ2Qv + χ(2Q)cv) ≤ M(χ2Qv) +M(χ(2Q)cv), niin voidaan arvioida
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Täten erityisesti pätee II �d infQ(Mv)δ.
Olkoon Aδ = infQ(Mv)δ/(1 − δ). Käyttämällä tietoa �M�L1→L1,∞ �d 1 saadaan,
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Väite seuraa nyt välittömästi painoluokan A1 määritelmästä.


