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1. Päättele luonnollisella päättelyllä A ∧B lauseesta B ∧ A.

2. Päättele luonnollisella päättelyllä A ∨B lauseesta B ∨ A.

3. Päättele luonnollisella päättelyllä A ∨ (A ∨ A) lauseesta A.

4. Päättele luonnollisella päättelyllä A lauseesa A ∨ (A ∨ A).

5. Päättele luonnollisella päättelyllä A ∧ (B ∨ C) lauseesta A ∧ C.

6. Päättele luonnollisella päättelyllä B ∧ (A ∨ C) lauseesta (A ∧B) ∨ (B ∧ C).

7. Päättele luonnollisella päättelyllä B ∨ (A ∧ C) lauseesta (A ∨B) ∧ (B ∨ C).

8. Päättele luonnollisella päättelyllä B → (A→ C) lauseesta A→ (B → C).

9. Päättele luonnollisella päättelyllä (A∧B)→ (C ∧D) lauseesta (B ∧A)→ (D∧C).

10. Päättele luonnollisella päättelyllä A→ (B ∨ C) lauseesta (A→ B) ∨ (A→ C).

11. Päättele luonnollisella päättelyllä (A→ B)→ (¬B → ¬A).

12. Päättele luonnollisella päättelyllä (¬B → ¬A)→ (A→ B).

13. Päättele luonnollisella päättelyllä A ∨ ¬A.

14. Päättele luonnollisella päättelyllä (B → A) ∨ (A→ B) lauseesta A ∨ ¬A.

15. Päättele luonnollisella päättelyllä (B → A) ∨ (A→ B).

16. Näytä, että lauseet (A∨B)→ C ja (A→ C)∧ (B → C) ovat loogisesti ekvivalent-
teja.

17. Esitä (p0 → ¬p1) ∧ ¬(p1 → ¬p0) disjunktiivisessa normaalimuodossa.

18. Esitä (p0 ∧ p1)→ (p2 ∧ p1) disjunktiivisessa normaalimuodossa.

19. Näytä, että lause p0 → (p0 ∧ p1) ei ole tautologia eika ristiriita.
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Määritellään 3-paikkainen konnektiivi ∗ niin, että v(∗(A,B,C)) = 1 jos v(A) = v(B) =
v(C) = 0 tai v(A) = 0 ja v(B) = v(C) = 1 ja muuten v(∗(A,B,C)) = 0.

20. Esitä lause ∗(p0, p1, p2) disjunktiivisessa normaalimuodossa.

21. Näytä, että {∗} on täydellinen konnektiivijoukko.


