
Matemaatinen Logiikka

Harjoitus 5

1. Näytä, että ` (∀v0(φ ∨ ψ) → (∀v0φ ∨ ψ)), kun v0 ei esiinny ψ :ssä vapaana.

2. Näytä, että {∀v0(φ→ ψ)} ` (∃v0φ→ ∃v0ψ).

3. Näytä, että {∀v0∀v1(v0 = v1)} ` ∃v0P (v0) → ∀v1P (v1).

4. Olkoon T L -teoria, φ L -kaava ja c 6∈ L . Näytä, että jos T ` φ(c/v0) niin
T ` ∀v0φ .

5. Olkoon T L -teoria. Näytä, että seuraavat ovat yhtäpitäviä:
(i) kaikilla L -lauseilla ∀viφ löytyy vakio c ∈ L jolla T ` φ(c/vi) → ∀viφ ,
(ii) kaikilla L -lauseilla ∃viφ löytyy vakio c ∈ L jolla T ` ∃viφ→ φ(c/vi).

6. Olkoon T = {∀v0(¬(v0 = f(v0)) ∧ (v0 = f(f(v0))))} {f} -teoria. Kuvaile T :n
numeroituvasti äärettömät mallit ja näytä, että T ei ole täydellinen.
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