
Matemaattinen logiikka

Harjoitus 12

1. Näytä, että joukko

{dφe| PAexp 6` φ, PAexp 6` ¬φ, φ Lexp − lause}

ei ole rekursiivisesti numeroituva.

2. Olkoon L = {0, S, R} aakkosto, missä 0 on vakiosymboli, S yksipaikkainen
funktiosymboli ja R yksipaikkainen relaatiosymboli. Olkoon

M = (IN, 0M , SM , RM)

L -struktuuri, missä 0M = 0, SM (n) = n + 1 ja

RM = {dφe| Nexp |= φ, φ Lexp − lause}.

Näytä, että jos T on rekursiivinen L -teoria ja M |= T , niin T on epätäydellinen.

3. Olkoon L = ∅ ja T lauseista φn , n ∈ IN, koostuva L -teoria, missä

φn = ∀v0...∀vn∃vn+1

∧

i≤n

¬vn+1 = vi.

Näytä, että joukko {dφe| T ` φ, φ L − lause} on rekursiivinen.

4. Olkoon L = ∅ . Oletetaan etta k ∈ IN, M ja M ′ ovat L -struktuureita joissa
> k alkiota, s ja s′ ovat näiden tulkintajonoja ja kaikilla i < j ≤ k pätee, että
s(i) = s(j) joss s′(i) = s′(j). Näytä, että kaikilla L -kaavoilla φ pätee, että jos
φ :ssä esiintyy vain muuttujia v0, ..., vk , niin M |=s φ joss M ′ |=s′ φ .

5. Olkoon L = ∅ . Näytä, että joukko {dφe| ` φ, φ L − lause} on rekursiivinen.
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