
MATEMATIIKAN JA TILASTOTIETEEN LAITOS
Analyysi II
Ohjaus 6
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1. Oletetaan, että (an) ja (bn) ovat lukujonoja ja, että an → a ja bn → b
kun n→∞. Palauta mieleesi, mistä tiedetään, että can + dbn → ca+ db kun
n→∞. (Tässä c ja d ovat reaalilukuja.)

2. Oletetaan, että sarjat
∑∞

k=1 xn ja
∑∞

k=1 yn suppenevat. Osoita edellisen
tehtävän avulla tarkasti, että sarja

∑∞
k=1(cxn + dyn) suppenee, ja että

∞∑
k=1

(cxn + dyn)) = c

∞∑
k=1

xn + d
∞∑

k=1

yn.

(Tässä c ja d ovat reaalilukuja.) Vihje: mieti osasummien jonoja!

3. Suppeneeko
∞∑

k=1

k2 + 1

k4 + 1
?

4. Määritä ne x, joilla
∞∑

k=1

ekx

suppenee. Vihje: Muistele koulusta geometrista sarjaa.
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